
Funktion raja-arvo
	Funktiolla  f  on kohdassa 
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 raja arvo b, jos muuttujan x lähestyessä lukua  a  kummalta puolelta tahansa, funktion arvot 
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 lähestyvät lukua  b.

Raja-arvo merkitään:



Esim. Tutki (epämatemaattisesti) taulukoimalla funktion 
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 raja-arvoa kohdassa x = 2.
	x
	
[image: image4.wmf]2

4

()

2

x

fx

x

-

=

-



	1,9
	

	1,99
	

	2,1
	

	2,01
	


Näyttäisi siis, että    
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Esim. Alla on funktion 
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  kuvaaja.
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a) Mikä on funktion  g(x)  määrittelyjoukko?

b) Laske funktion arvot  g(2)  ja  g(3).

c) Laske funktion raja-arvot  
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Rationaalifunktion raja-arvon olemassaolo nimittäjän nollakohdassa

· Jos tarkastelukohta ei ole nimittäjän nollakohta, voidaan raja-arvo laskea suoraan sijoittamalla!

· Jos tarkastelukohta on nimittäjän nollakohta, on funktion lausekkeen supistuttava, jotta raja-arvo voisi olla olemassa!

(Jotta raja-arvo voisi olla olemassa nimittäjän nollakohdassa a, on funktion oltava

”muotoa 
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”    kohdassa a.
HUOM!

· Tämä ehto on välttämätön ehto raja-arvon olemassaololle nimittäjän nollakohdassa a!

( Muodon ”puuttuminen” siis osoittaa, että raja-arvoa ei ole olemassa!

· Kyseinen muoto ei kuitenkaan takaa raja-arvon olemassaoloa!
( Raja-arvon olemassaolosta muoto ei sano mitään (
Esim. Laske seuraavat raja-arvot, jos mahdollista. Tarkista lopuksi kuvasta.

a) 
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b) 
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c)
[image: image14.wmf]2

2

1

)

1

(

1

lim

+

-

-

®

x

x

x

 ?

[image: image15.png]=





_1416228027.unknown

_1447657935.unknown

_1447658018.unknown

_1416228059.unknown

_1321255294.unknown

_1416228023.unknown

_1416227780.unknown

_1227374952.unknown

_1321255250.unknown

_1227374774.unknown

_1227374919.unknown

_1227039580.unknown

